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1. Determine the eigenvalues of matrix

0 1 1 1
1 0 a ... a
A=| 1 a 0 .. a (n>3, acR).
1 a a 0
nxXn
2. Calculate
L= lim { (1+l)1 (1+l)2 (1+1)3 (1+i)”
 n—oo 2 4 6 on’
3. Find the primitive function of:
@) T +sinz
)= ——7"—.
1+ cosx
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1. Izracunati karakteristicne vrednosti matrice

0o 1 1 ... 1
1 0 a ... a
A=|1 a 0 ... a (n>3, acR).
1 a a 0 J,n
2. Izracunati grani¢nu vrednost
1 1 1 1
L=1lm {/01+)1-1+=-)2-1+=)2...-1+=—)"
T {0+ S (1 D2 (L ) (L 5)
3. Nadéi primitivnu funkciju od:
@) T+ sinx
r)=——.
1+cosz
Mentor takmicenja: Nebojsa M. Ralevié
Resenje:
A1 1 1 A0 0 0 0o 1 1 1
1 -2 = ... =z 1 -2 = ... =z 1 -2 =z T
1. det(A — AE) = Iz A ... oz |1 o -2 ... x| 1 z -A T
1 =z = ... -\ 1 =z = ... -\ 1 =z = ... -

Razvijajuéi prvu determinantu po prvoj vrsti i mnozeéi prvu kolonu druge determinante sa —z i dodajuéi je ostalim
kolonama imamo

N a . 0 1 1 1
) 1 A—=x 0 0
r -\ ... T

det(A—AE)=—x-| . . |41 0 A—z ... 0
Toro AL T

Dodajuéi ostale kolone prvoj kod prve determinante i dodajuéi prvoj koloni druge determinante ostale prethodno
pomnozene sa Flz, A # —x, imamo



n—Lz—XA -\ x 0 A-w
det(A — AE) = -\ . +H 0 0 0
m—1lz—-X =z -A 0 0 g
1 = x
1 -A x
= N -1z -\ . + 3 (A -z
1 z . -A
1 0 0
1 -A—z ... 0
=-Alln =Dz =A-| . : : o [FED)T =D+ )
1 0 . SA—z

=-An-—Dz = ANA—2)" 2+ (=D)" T n-1A+2)" 2= (-1)""TA+2)"2[n—14+(n—1)aX - \2].

2 InL = Lim In(1+3)+2In(14+$)+3In(1+3)+...4+nIn(14+ L

n—oo n

1)+ ..+ nn(l+ 5-) i by = n, sobzirom da b, — oo, {b,} monotono rastudi niz, a postoji lim *—F"=1, tada
n—oo

n—On—1

) Ako uzmemo da jean, =In(14+3)+2In(1+1)+3In(1+

a

SR

= lim ==, tj. vazi Stolcova teorema. Dakle

=l
3

postoji i lim = ivazi lim
n—oo "

n— o0 n—oo “non
n 1 n—1 1
Yo kIn(l+45) — > kIn(14 5) ]
InL= lim h=1 T ’“_:b = lim nin(1+ )
1 11
=In li 1+—))2 ==
wlim (45,077 =3

tj. L =ez.

3. Primitivnu funkciju trazimo na bilo kojem intervalu I C ((2k — 1), (2k + 1)7), k € Z. Parcijalnom

integracijom (u = x + sinz, dv = 1_ircﬁdx, du = (1 + cosx)dx, v = Imd‘x = [+ dy = [ eodo —
J&de = —ctgr — [ 5 = —ctgr + G5 = H5%%), imamo
r +sinz . 1 —cosx 1 —cosx
F(z) = / ————dr = (x +sinz) - — —/ - (14 cosx)dx
1+ cosx sinx sinx
T +sinz)(l —cosx T +sinz)(l —cosx x(l —cosx
:( + )( )—/sinxdx:( + )( )—i—cosx—i—Co:Q—i—C.
sinx sin x sinx



